F23-T2-A5
Es sei Fgo5 der endliche Korper mit 625 Elementen mit Primkoérper P. Bestimmen Sie
die Anzahl der Elemente a € Fgo5 mit P(a) = Fgos.

Lésungsvorschlag. Der Primkorper von Fgos = Fsa ist F. Fiir a € Fgos ist F5(a) stets ein
Zwischenkorper der Erweiterung Fgo5|F5. Aus der Theorie endliche Korper ist bekannt,
dass gilt:

Fpn CFpm & n|m.

Damit entspricht F5(a) immer einem der drei Zwischenkorper Fs, Fs2 oder Fya. Wir sehen

also:
Fs(a) = Fs1s <= Fs(a) # F5 AFs(a) # Fs2 <= a ¢ Fxo.

Damit gibt es genau
|Feos \ Fas| = [Feo5| — |Fa5]| = 625 — 25 = 600

Elemente mit der gewiinschten Eigenschaft.



